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5.3 Fason

ForPespec A

heiept
HCP) :  =QCAIBdo Reskhorper wn A in P

.

Haber Morphis  mus A -→A1P->k(P)
,

dh
.

HP ) ist A- Acsebra
.

Es ist kanonisch

AP/pApt ( Alp )
,%

= QCAIP ) = HPJ
4

Lo halisierung
an  Null  ideal !

fei 4 ,
.
A  → Been Ringmorphismus.

Kinne -
B als A - Model mitkls y

betrachkn und ( okalisioen

Bp :  = ( Alp )
- '

B = APQAB

Yp :-. ( AP )
'  '

he : Ap  → Bp

Bp

is
Ring und yp Tst Ring morphisnus,

clean Bp = (QCAIPYBist

ebenfalls Lohalisierung des Rings B
.

Es ist
KCP ) 0+13 = ( Ap /pAp) QAB = ( lAp/pAp)0ApAp) QAB

± (Ap # Ap) QAP ( Ap QAB )

x ( Ap /PAp ) QAPBP
a Bp/pBp

.

( Mit lsonorphosnen ans den ltbungen)
.
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Hasen nun komnntatines Diagram  m

.

BQIQBQ

=klpQ
) ←

Bpa
←

By
-

B§Q
→

hfQ
)

Bp ← B - BIPB → BP/PBpBHPBP =

t.MG#BTpgThe T T

Atypap = h( p ) e- Ap e- A - Alp → HP )

Die  oboe Zeile bekommen wirzusatzh.cl fir fetes QESPEB mit

4-
' ( Q ) =P

.
Spat ) dwarf angewendettiefot .

( 0 ) QQ Q ( 0 )

Spedykla
' ) -

Speggba
) →

spy
B -

Spey
KQ ' )

X QP Q X

Spec ( k ( P ) QAB ) - Spec ( Bp ) - > Spec B c- Spec ( HP # B)

L
a ,

Kttv
papf¥pt ( o )

Spec ( NP ) ) - Spedtp ) - > Spee A c-

Spedkcp
)

Die horizontal n Morphine -
indntiee - inner Homionophisnusnduf ihr Bild

(Spec ( AIP ) x UP) and Spec (Ap ) a Spean ,
CA ) had Buns and § 4 2)

.

Die aieperen vertihalen Morphis  men sindidentuah ( konnkn link and

rechkseitererhkben )
.

Damitfdgte

Lemma

?
Sped KCP) QAB ) a ( 6*5

'

( P )=fQeSpaB| 4-
 ' (a) =P }

als Mengen .
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Kordlar

?
@* 5

'

( P) # 0 # KCP ) QAB to # PBP # Bp .

Def

?
Man  nenut SpedKCTDQAB) ( senauer Spedk (P) OAB → Speak (B)

die (schema - the  onetische ) Faso wn let in P
.

5.4 Prim idea k in game - Ringerweteunsen

Es sei durdweg A  a- B gave Ringerwcikrung,
also Inta (B) =B

.

Es sci

4 : A - B die Einbettug .

SatztLying over ) y
't

: Spec B → Spee Asurjektiv dh
. fir jedes Pespee A gist

es Qespe . B mit 4
* ( Q ) =P

,
also 6-

 'C Q's =P
, d. h

.
Qn A  =P

.

Beweis : Nad 5. 3.2 geniyt  es
,

zu Eigen ,
class PBPFBP .

Angenommen
, PBP = Bp.

Dann want = Eof; bi  mill ; EP
,

b ; G Bp .

See B
1

die durd bn . . ,
bn

erzeuste Ap - Uutralsebra  non Bp .

Dann gilt 1 EPB '

,
also PB '=B !

Da AEB ganz ,
ist and Ap a- Bp ganz  had Lemma 5.1.15

.

Folglic List B ' end LES erzeugto Ap - Model nad Satz 5.16
.

Da PB ' =B '
⇒ (PAP) B

'
= B

' and Ap ( okal mit maxima km Ideal PAP
,

impliziot Nakayama . Lemma
,

class B
'

= 0 1

Sat #Going up)
.

Sci Pn a-
.

a- Pn eine Ketk  in Spec A und sci

Q
,

a-
.  . a- Qm

,
m < n

,
eerie Ketk  in Spec Bmit Q in A  = Pi Kid

. . . m .

Dann Kann die

Kette
Q ,

a- ...
 a- Qm zueiner Ke He Q

,
c-

...
 a Qn

erweikrt weden  in it Qi n A  =P ; kit
. .n

.

Also  in sbesondoe :
.

F £

Qgz
existent

Pn a- Pz
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Beweis : Mit

lndnhkongenuytegdenFaHn-2.m-1zuSetrachLen.SeiAnA1PnBi-B1Qn.DaQnnA-Pn.istAaB.DaAaBganz.istducLAaBgsnz.DaPzzP.istPzESpeaF.NacLlyingoverexistietalsoQzeSpecBmitQznA-Pz.EsistQz-Q4Qn.QzeSpecB.undesgiHdaanQznA-R.Lemma3iSeienA.B1ntgitatsbereiahgAaBgant.lstOtbEBsoliegteinVielfadsestOwnbihABeweis.SeipCXkXntqXmt.taneAEXJmitpCbtQDabtOundBlnksritatsbereeL.mussaitofureeuisein.Seikderk6insLelndexmitahtqalsoai-OVick.alsopCXtXnta.Xmt.tahXnh-XntfXktqXhtt.tan-O-bnhCbhtqbhtr.tahnbtak1-sO-bktanbhtt-tahnbtahdaBlnkgitatsbereiuL-s9k-bkta.bhtt.tahnb-bCbhttqbk2t.tahtDeA.Satz4Uncomparabihty7SeienQnQzECyt5kP1DannsindQnQzUnverg6icbbqd.LQ.4QzundQz4Q.Beweisi@AiB1nkgitatsbereiche.P-O.SeiQeHt5k01d.h.QnA-O.Angenommen.QtO.SeiOtbEQ-sFOtaeAmitaeB.b

a- Q naah
Lemma 5. 4.3

.

⇒ Qn At 0 K
.

�2� All gemein : Angenommen
,

Qn , Qz Warn uergkidbar,
OBDA Qe e Qz .

Da An Q
,

=P
,

habeuwir Erweikrung AH  a- B/Q^
.

Da AEB gant ,

ist disc died ganz . Dann liegen Q/Qn und QYQ
,

bade der BP
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⇒ Q/Q
,

= Q/Q
,

nael Fall @

=> Qz = Qr
.


